RECHERCHES SUR LES POLYÈDRES.                  n
moins égal à 2^; d'ailleurs, il est facile de voir que ce dernier cas ne peut exister : car, comme on ne peut supposer // = 2, il faudrait que Ton eût au moins <±n = 6; et, dans ce cas, on aurait des polyèdres de première espèce, dont toutes les faces auraient au moins six côtés, ce qui est impossible.
Il est donc prouvé maintenant que dans un ordre quelconque on ne peut construire de polyèdres réguliers d'une espèce supérieure, qu'autant qu'ils résultent du prolongement des arêtes ou des faces des polyèdres réguliers de même ordre et de première espèce qui leur servent de noyau; et que, dans chaque ordre, les faces des polyèdres d'espèces supérieures doivent avoir le même nombre de côtés que celles des polyèdres de première espèce.
Il suit d'abord, de ce qui précède, que, comme il n'y a que cinq ordres de polyèdres qui fournissent des polyèdres réguliers de première espèce, on ne peut chercher que dans ces cinq ordres des polyèdres réguliers d'espèce supérieure. Ainsi tous les polyèdres réguliers, de quelque espèce qu'ils soient, doivent être des tétraèdres, des hexaèdres, des octaèdres, des dodécaèdres, ou des icosaèdres. De plus, tous les tétraèdres, octaèdres et icosaèdres, de quelque espèce qu'ils soient, doivent avoir pour faces des triangles équilatéraux, les hexaèdres des carrés, les dodécaèdres des pentagones réguliers de première ou de seconde espèce. Voyons maintenant combien chaque ordre renferme d'espèces différentes.
Afin de répandre plus de jour sur cette discussion, j'observerai :
i° Qu'on ne peut, des polyèdres réguliers de première espèce, déduire des polyèdres réguliers d'espèces supérieures qu'en prolongeant les arêtes des faces déjà existantes, ou en formant de nouvelles faces ;
2° Que le dodécaèdre est le seul polyèdre régulier duquel on puisse obtenir des espèces différentes, en prolongeant les arêtes des faces, parce qu'il existe deux espèces de pentagones, tandis qu'il n'existe qu'une espèce de triangle et une espèce de carré; *
8° Que, dans le cas où l'on forme de nouvelles faces, on ne peut les